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PROBLEMES
PLAISANS ET

deletables,qui fe font par
les nombres:

Partie vecueillis de diners authenys, ¢ innentez
de nouneau anec lewr demonfiration,

PAR CLAVDE GASPAR BACHET
S -DE -MEZIR1AC.

Tres-vtiles ponr tontes fortes de perfonnes curienfes,
qui [¢ fernent d Arithmetique. 7
/

g .FE-Te N
ChezPierre Rigaud,en ru¢ Merciere,au coin gde
ruc Ferrandiere,a I'enfcigne de la Fortune.

M.DCXTII.

anec Prinilege de I Autheur.
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Cardinal du Perron.

® ONSEIGNEVR,

2

@ Les rares perfecligps’
K de voftre dinin efpriz gus
4 Vous rendent capable de
)| @ demefler les points les plus chatourlleux des
feiences les plus fublimes , anec le zele tref~
ardent que ous tefmaignex anoir aw refla-
blifJement des biones leztres en France, obli=
gent affez_toutes les does plumes de facri-
foer leurslabeurs 3 voftre merite. Mass pour
| mon particulier ayant ew ce bon-heur def
puispen de tempsde [anourer la douceur de
Yoz grids 5 ferieux difcours,es cognoiftre
_ l - parexperience de combienvous furpaffez.
y 2 en
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Er1STRE DEDICATORIA.

 eneffeitle bruit que la renimee refpadu

de o’ par tows les coings de |’ Europe,re fuss
doublement tenu d'vfer envoftre endroit
dvne telle recognoif[ ance. Partant i¢ vous
offre celinret qui ne s attribue plus grand
gloire que de porter emprainte fur [on front
la marque de voftre nom.V ous levecenrez,
1l vous plaift,comme les primicesdes fruits
de mon efprit , dont ie vous fars hommage,
anec vne extreme enuie (fi ce petit efchan-
tillon vous agree ) de.vous prefenter bien-
toft quelque plus important ounrage pour
enrichir la dinine [cience, qus [ur toutes les
antres emporte le prix d’enidence 5 de
certainetéJe miaffeure tat devoftre naifue
bonté (o courtorfie, que vons verrez. dvn
bonoeil ce qui vous vient offert anec tant
d'affection, ¢ permertex que seme difed
perpemité. :
Voftre tref-humble & tref-
affetioné feruireur.

CLAVDE GASPAR BACHET.




A MONSIEVR BACHET
SVR SON LIVRE DE IEVX.
SO NNET

Ot ce que le puiffant artifan de ce monde

T Par [a feule parole a fast voir a noz. yeux

De plus beauyde plus rares¢s plus indufivienx

Dazrs le ciel,dans la terre, on dans la mer profonde.
Par des nombres efganx d'vne mefure ronde

Se lie ¢ s'entretient d'vn ordre gratieux

Et lg Chaos confus requeroit en tous lieux

Si chafque chofe eftoit fans nombre vagabonde:
Ce ne fons donc des leux que ton liure Baches

Sitaplume Sefgaye en bas elle ne chet

C'eft vn fGanowr plis hat du nbbre qus fans nombre.
S’en va deffus lamer , Jurlaterre,¢é les cienx

O wolera ton-loz,¢5r paffant noz. e Aienls

Fera voir 4 iamais qu'ilz. w'en ont en que I'ombre.
.

Charles le Grand Aduocat
au fiege prefidial de Breffe.

IN NOBILISSIMI C G.
Bachets lufis Arithmeticos.

QVeis eft ingenij decus ,vel artis

Natura,ftudiove comparatum:
In paruis etiam patere rebus
Poflunt,nec modicam referre laudem,
Notus lioneola fuit vel vna ks
Qui cunétus fuperauit arte pidor.
a3 Syl




Syluas fi cecinit Maro,grege{que

Syluz confulibus fucre digna.

Clades Iliacas pocramagnus

Qui fcribit, fimul ac Vlyflis alta

Dum dicit f£lpeyav,pvay ¢ pugnas

Eft femper fimilis fui difertus.

Sic ludens numeris Bacherus iftis
Docrina genijque i feracis

Tantas fundit opes,quid obftupendum?
Lufus non alios Daret Bachetus

Phil Coll.

A MONSIEVR BACHET
fur fes ieux Arithmetiques,
SONNET.

Vn prefere an prouffi les douces voluptez.

L L antre n’agree point ce qui n'eft prouffitable
Bien que donx:mais chafcun auroit pour agreable
De coniorndre au plaifir les prouffits foubaittez.

Tes icuxymon cher B A CHE T sdottement innentex.

Et 11ffus ont vmi d'wn art inimiable
Le plasfiran prouffit ¢ font qi'en mefime table
Chafcun peut affounir [és cursofitez..

O gue de beaux fecrets. Mais quoy gentil ounrier
D'vn labeur fiparfuiét feras-su fans loser
Non,tu ne peux. manquer d'vne immortelle gloire,

Q) aux [iecles aduenw les plm braues e_@rits
Pasffans lenrs appetits de tes fameux efcris
Celebrent asamais de BACHET la memoire,

Phil. Coll.
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Preface au Lelteur.

®OvT ainfi qu'vn accort &
A 8 brauccapitaine,ne veut point
hazarderf{on armee,ny tenter
le douteuxcuenementd’vn perilleux
conflit,qu’il n’ait auparauant aguer-
rif {es foldats;leur apprenantcomme
paricu le meftierde Mars, & les in-
ftruifanc par des feintesalarmes, &
par des combats fimulez a ce bien
comporter en vne veritable bataille.
Et de la mefme forte qu'vn muficien
excellent, & maiftre expert a rauir
Fameparloreille en pingat mignar-
dementles cordes d’vn Luth ,auant
que defploier {on art, & par vn gra-
ticux meflange desfons graues auec
lesaigus com pofer vne parfaitce har-

2 4




~ PREPACE

monie;faic preceder quelques legers
P § g

accords,& par vn gentil preludes’ac-
quiert laccention des efcoutans, &
tout d'vn coup effaye {iles cordes re-
fpondentafa main. Ainfi i'ay bien
volu mettre en lumicre ce petit trait-
té de jeux,tant pour faire comme vn
effay de mes forces, que pour conie-
&urerquelingement on fera de mes
ccuures auant que donner au iour ce
quiauec plas de labeur ay congeu
dés long-temps, & que ic {uis preft
d’enfancertouchant entiere & par-
faitte cognoiffance des nombres.aft
cavoir mon liure des Elemens Arith-
metiques, & mes Commentaires {ur
Diophante. Ie ne doute point que ce
petitouurage ne foit trefmal recucil-
li par certains hommes de bas coura.
ge,ennemis des {cicees,dontle goult
dcpraué ne peutrien {anourer quece
quitend a faire enfler labourfe,& ac-
croiltre le reuenu; quidiront que ce

: liure
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Av LEcTEVR.

liare contiér que bagateelles,& cho-
fes du rout inutiles:Mais ie m’afleure
aufli que les ftudicux, & ceux qui sot
douéz d'vn plus gentil cfprit enia-
geront tout autrement,& melmere-
{pondront pour moy A ces auares ce-
feurs , que les {ciences {peculatiues
comme font les Mathematiques de
leur nature ne vifent point au gaing,
mais leur effet principal eft d’embel-
lir la plus noble partie de I'’homme,
afcauoir 'entendement , par la co-
gnoifsace d’'vne cerraine & infallible
verite. Er neatmoins on ne peut nier

ue telles {ciences ne foient encor
proufitables,& n'apportét beaucoup
de commoditez ala vie humaine,car
Pon fgait affez par experience que les
marchands, architeétes, nochers, &
prefque tous les autres ouuriers des
arts mecaniques,ne {e peuucent pafler
del’A rithmctiquc,ccomctxic,APcro-
logic,& Cofmographie. Maisiene

e
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PREFACE
veux pasentrer envn filargechamp,
ni entreprédre en celicula lotiange
des Mathematiques, ce feroit fortir
demon fubier, &redire ce que plu-
ficurs ont dit par cy deuant. Seule-
ment pour preuuer quela cognoif-
fance decesieux,outre 'honneftere-
creati6 &plaifir de Pefprit,peut quel-
quefois rapporter de l'vrilite , ieme
contenteray de ramenteuoir au Le-
¢eur a ce propos vn faic tref memo-
rable que raconte Hegelippus, au-
theur digne de foy,en fontroifiefme
liure dela guerre de Hierufalem. Io-
{ephe , celuy qui nous alaiff¢ par ef-
crit la mefme hiftoire , fignalé non
moins par les lettres que par les ar-
mes,eftant Gouuerneur de Jotapata,
ville tre-importate.fut contraine de
fouftenir dansicelle le premier choc
de 'armee Romaine conduitte par
Vefpafian , & nonobftant qu'en ce
fiegeil donnat maintes preuues scde

{2
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Av LecTEVR.
faprudence & de {avaleut,fine peut-
il empefcher qu’apres pluﬁeurs af-
fauts, la ville fut emportee de vine
force. Parquoy ne fgachant 4 quoy
{c refoudre envn danger rout cui-
dent, fuiui d'vae trouppe de foldats
qui vouloyét courir vne mef{me for-
tune, il fe retira dans vne cauerne ou
grotre foubfterraine, que Pautheur a
la fagon des Hebricux ,nomme vn
lac;ou ayat demeuré Iefpace de quel
quesiours,en fin prefle de la necefsi-
té, il propofea fes gens qu'il trouuoit
plus expedient de saller rendre aux
Romains,& fe mettre 4 lamercy du
vainqueur,que de finir la miferable-
ment leurs iours , attendac le furicux
affauc d'vne faim enragee , qui peut
eftre les contraindroit a s’entreman-
ger en guife de beftes farouches.
Mais ces {oldats ayans congeu dans
leur foible cerucau , I'efperance cer-
taine, d'acquerir par vn acte gene-

reux




““PRrREFACE "

reux vie gloire immortelle,& prefe-
rant,ce lear fembloit,vne honorable
mort,a vne honteufe vie,refpondent
d'va commun accord; Quils eftoyet
refolus de tomber deffous leurs pro-
presarmes , & s'entretuer courageu-
fement,pluftoft que derendre les a-
bois,mattez d’vne bourrelle faimsou
{e remetere par lafcheté ala diferetio
des barbares Idolatres ennemis du
peuple de Dicu, pour foufrir toutes
les indigni.tcz que le vainqueur info.
lent peur faire endurer aux vaineus.
Iofephe scfforce de les deftourner
d'vie i mal-heureunfe entreprife,; &
leur remonftre que c’eft cotiardife,&
faute de cceur, pluftoft que gcncroﬁ—
té; Ils perfiftent en lear opinion , &
s'enhardiflent iufques la , que dele
menacer, s'il n’y confent volontaire-
ment,de 'y contraindre par force,&
de commencer par luy mefme l'exe-

cution de leur tragique deflein. Lors
Iofe

e
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Av LEcTEVR!
Tofephe ne voyant autre moyen d’el-

chapcr,s’auifc d’vnertclle ruze.ll feint
d’adherer a leur volonté,mais il leur
perfuade que pour euiter le defordre
8zla confufion, qui pourroyent {ur-
uenir en tel adte; s1ls s’entretuoyent
ylafoule, il valoit mieux f{e mertre
tous derang, & commengant acon-
terpar v bout maffacrer toufiours
le tantiefme(l’autheurn’exprime pas
le quanticfme)ce qui eftant executé,
en fin il fe treuua feul ienvie auec vo
autre ; partant comme il: eftoit elo-
quent & mal:heureux,il luy futbien
aisé d'induire fon compagno, ou par
amour,ou par force, a condefcendre
a favolonté.Or il eft cerrain que lo-
fephe en ce cas cuita ledanger d'vne
mort affeurce, par Iartifice de mon
vingtiefme probleme;Car ayat bien
preueu que continuant la tuerie en
Ja forte qu'il auoit ordonné, il falloit
quilafinilen demeuraft deux, il fit

fibie




; ‘PrREFACE
{i bien que fe rangeant parmi fes fol-

dats,fans faire femblant &'y penfer;il

femitenlaplaced’vn de ces deux a.
Voila vne hiftoire bien remarqua-
ble;&que nous apprend aflez qu'on
ne doit point mefprifer ces perites
fubtilitez, qui aiguifent l'efpri, ha-
bilitent 'Thomme ades plus grandes
chofes,8 apportent quelquefois vne
vtilité nonpenfee. - |
Refte queiauerriffe le leGeur qud
pourbien pratiquer tous ces proble-
mes il eft neceflaire. de fcauoir v
peu d'Arithmetique pratrique : Les
demonftrations ne {e pOUITONL €N
tendre que par ccux quiferont ver-
fez en la fpeculatiue , car ie fuppoife
enicelles la cognoiffance du feptief-
me; huiGiefme , & neufiefme liure
d’Eaclide,& mefme de quelques pto
pofitions du fecond appliquccs aux
nombres:encore ie forme quelque-
fois des argumens par:la praportion
con

e~



; Av LEcTEVR.
conuerfe,alterne,compofee, divifee,
& autres dont parle Euclide au cin-
quicfme liure: Outre toutcelaie me
fers fouuent des quatorze Theore-
mes fuivas,lefquelsiay voaluinferer
icy tout expres,a fin quilnemanque
rien i lentiere demonftrario de tous
ces problemes. Que ficelle'du cin-
quicfmc Problcmc n’eft pas accom-
plic,le Lecteur m'excufera; pour la
caufc queiallegueen ce lieu-la.Je ne
I'ay point obmife parignorance, car
ayant compofé dés I'heure prefente
la plus grand part de mon liure des
Elemens Arithmetiques; iy def-ja
demonftré tout cela d'ou defpend
icelle demonftration, comme ic fe-
ray voir a tous ceux qui auront l'en-
uie des’enefclaircir.

Pour conclufion i'admonefte ccux
qui voudront parfaiGement pratui-
quer ces jeux yqu'ils le faflenc auec
telle dexterité, quon n'en puifle pas

aife




PREFACE Av LEctEvn.
aifément defcouuric Partifice; Car ce
qui rauit Pefprit des hommes, ceft
vn ‘effet admirable dontlacan(e oft
inconnue. Partac (i I'on faic pluficurs;
fois le mefmeieu,il faut fouuent cha-
gerde facon defaire, ainfi queien-
feigne aux aduertiffemens queiedo-
neapresles dcm'onﬁrations,q(u’ our
cefte caufe doiuent eftre leus dii’gé-
ment, & bien confiderez.




THEOREME L

St un nombre donné [e multiplie par vn
autre ¢ e produit [¢ diuife encore par v au-
tre , il y anya telle proportion du nombre donné
at quotient de la dinsfion, qw'il’y a du dinifenr
an multiplicatenr.

B LI
B 1o
kD244 » (E 6, |

O1T le nombre donné
SA. lequel maltiplié par
B. ‘produife le nombre D;
_ : — & diuvifant D par C, foit
Ie quotient E. e dis quil y a telle proportion
de A. 'nombre donné au quotient E,qu’il y a du
diuifeur C. au multiplicateur B. Car puifque C
diuifant D, fait le quotient E, il eft certain que
C E 'multipliez enfemble produifent D ; mais
aufli par Thypotefe A B multipliez enfemble,
produifent le mefme D. Dcques par la 19.du 7.
d’Euclide ily a telle proportié de A,a E.que de
C,a B. Ce qu'il falloit demonftrer.

. A i E O
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2 Problemes plaifans ¢5 deleflables,
THEOREME 11

S8'il ya quatre nombres proportionanx , ¢
gu'on multiplie le premier ¢ le troifiefme par
vn mefme nombre ; le multiple du premier
anya telle proportion au fecond,que le multiple
du trosfie[me an quatrie[me.

] AL B VET0, SOient quatre
| Gg. nombres pro-

ortionaux A.B.
J o —F\li—l% D. 2 fcavoir
qu'il y ait telle proportion de A,2 B.que de C,
aD.& qu'on multiplie les devx A C.premier &
troifiefme,par le mefme nombre G. & foient leg
produits E. F. Ic dis qu'il ya telle proportion
de EaB,quede FaD. Car puifque il y atelle
roportion de A2 B que de C a D. il y aura, par
l{; proportion alterne, telle proporti6 de A a C,
quede BaD. Or pource que le mefme G mul-
tipliant A & C, produit E &F, ilya telle pro-
portionde EaFquede A 2 C »doncques aufli
il y a telle proportion de E aF quede Ba D, &
alternativement , telle proportion de E 2 B.que
de FaD. Ce qui fe dewoit demonttrer.

THEOREME 31Kk

Sttvois on plufienrs nombres fe multiplient
enfemble,le produit feratoufionrs le mefme , ex
qu’elle




A qui [ font parles nombyes, :
guelle fagon ; ¢ par quel ordre qu'on les mul-
tiplie,” "V '

[ VeLine ayant demonfteé en la 16.du 7.que
‘Ede deux nombres foit qu’on multiplie le
premier-pare fecond, oule fecond ‘par le pre-
mier,le produit eft toufiours le mefine, Te veux
icy preuuer que le femblable aduietit en trois,
ou plufieurs nombres. ‘Or trois o plafieurs
nombres fe difent’cftre multipliez” enfemble,
lors qu'on’en multiplie’ deux enfemble, &l¢
produit par v autre & ce produit derechef par
vnautre, & ainfi tant qu'il y aaura de nembres,

Az ByrolC 4 Soient donc premi?-
Dé. "HE. 1F1a. Snche Przpcgezctméz
v nombres A. B. C,
| Bt K it Sage l multipliant A 'par B (oit
fait D. lequel multiplié par C prodaife E : Puis
changeons d'ordre »8 multplions B par C'&
{oit fait F. qui multiplié par A produife G.Chi-
geons derechef d’ordre & inaltiplions A par C,
& foit fait H, lequel multiplié par B produife K
(Car voild' toutes les diffrences fagons que peu-
uent admetere trois nombres fe multiplians en-
femble)Te dis que les trois produits E.K.G. font
vn mefine hombre, Car puifque B multipliant
les deux A.C.produit D.F.il y a telle proportioni
de A2 C,que de DA F. donc le mefme nombre
{e produit multipliant A par F,8 C.parD. par la
19.du 7. Partant E & G font vn mefﬁle nombre.
Semblablement puifque C mulripliant A & B,
2 pro
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4 Problemes plaifans ¢ delettables,
e By Cu | l)roduit H&F.ilya tel-
D6. HS8. F.|le proposnon entre A
l E24. K24. G24 & B, qu'entre H&F.
arquoy le mefme né-
bre fe fai@ multipliant A par F & B par H.
DoncquesK G font vn mefme nombre.Parquoy
tous les trois E.K.G.font yn mefme nombre.Ce

qu'il falloit preuuer.

Maintenant {oient propofez quatre nombres
A.B.C.D. & multipliant A par B, & le produit
par C. foit fait E. qui multiplié parD.faflc K.

Puis - -changeans

E 24. F 6o. ' d’ordre & multi-
Az B3 Cg4. Dy. ¢ plians DparC. &
G 12. . le produit par B.

K 120. .Hr1o. foit fair F,qui mul-

tipli¢ pat A pro-
duife H. Ie dis que K. H. font vn mefime nom-
bre,& que le mefime nombre fe produira touf=
iours en quelque autre fagd qu'on multiplic en-
femble les quatre nombres A.B.C.D, Car puif-
que multiplians enfemble d'vn cofté les trois A.
B. C ; & d’vn autre cofté les trais D C. B. nous
trouuons les deux B. C, d’vn cofté & d'autre,
multiplions B. C. enfemble , & foit fait G. Or
parce qui aeft¢ demonftré en trois nombres le
mefme E quife fait multipliant A par B, & le
produit par.C,le mefme E dif-ie fe fera aufli
multipliant B par C , & le produit (a {cauoir G)
par A. femblablement nous preuucrons que F
fe feroit mulupliant D par G. Puis donc que le

mefme G muldpliant les deux A. D produit EF,
A par F,




- qus Je font par les nombres. )
il y atelle proportion entre AD , quentre EF.
Parquoy le mefime nombre fe fait multipliant
AparF,& D par E. DoncquesK. H font vn
me{me nombre. Or par femblable moyennous
preuucrons toufiours le mefime. Car de quatre
nombres en multipliant trois enfemble d'vn
cofté,& trois d’vn autre, il fe rencontrera touf-
iours que des trois pris d’vn cofté & d'autre, il
y en aura deux qui 1je)ront les mefmes. & par ain-
{i la mefme demonftration aura toufiours lieu.

Semblablement fi 'on propofe cing nom-
bres , i’en prendray quatre d’vn cofté , & quatre
d’vn autre , & s’en treuuera toufiours trois qui
feront les mefmes d'vn cofté & d’autre.Parquoy
m'aidant de ce quiacfté demonftré en trois &
en quatre nombres , ie parferay la demonftra-
tion d'vne mefme forte. Etfi on propofe fix
nombres , ie me feruiray de ce qui aura efté de-
monftré en cing, & ainfi toufiours fi onen
propofe d’auantage.Décques le moyen de la do-
monttration eft vniuerfel , & applicable i toute
multitude de nombres.

ADVERTISSEMENT.

Ce mefme Theoreme d'vne autre fagon a effé de-
mon$tré par Clanius Jurlar9. du 8. e Mais de com-
bien ma demenitration foit plus briefue ¢ plus clere
que la fienne,i'en laiffe le ingement au prudent leclenr,
Certes ceste propofition et fort vtile. ¢ imporiante,
non feulement 4 caufe des pro[)lemes [winans  mais
anffi pour faciliter la demonstration de Plufieurs autres
beaux Theoremes, comme ie feray weosr Dien aydant,
en mon linre des Elements Arithmetigues.

Az THEO




6 Problemes plaifans ¢ deleétables,
4 HE O R EME - 1iV.

De tout uombre pairement pair,la moitie eft
vn nombre pasr. ;

| Az4._] SOit A nombre pairement pair,
['B 12 | dont la moiri¢ foit B.  Ie dis que

— Beft v nombre pair; Car fi B eftoit
impair , le nombre A feroit pairement impair
feulement par la 33.du 9. Ce qui eft contre ’hy-
potefe. Donc il faur que B foit pair. Ce quife

denoit demonttrer.,

ADVERTISSEMENT.

La conuerfe de cefle propofition,a [canosr que tout
nombre , dont la moitié ¢ff nombre pair , ¢ff pasrement
pairseft 1rop enidentescar puifque multipliant la moitic
d'vn nombre pair par 2..on fait le mefme nbre.fi icelle
moitié eft nombre pair , eftant mulesplice par 2,qui oft
anffi pair , infalliblement le produit [era nombre pai-
remens pair parla definition.

“THEOREME V.

De towt nombre pairement impair feule-
ment,la moitié eft vn nombre impasr.

Ao, 1Efte propofition eft la conuer-
Il B I)'O- ‘l Cfc de la 33.du 9. Soit A nom-

‘e bre pairement impair feulement, “‘3;
a

Sy ——




qui ¢ font par les nombres. 5
{a moitié foir B. Ie dis que B eft impairjcar i B
eftoit pair,le nombre A feroit pairement pair
par I'’Aduerdiffement du precedent Theoreme.
Ce qui eft contre l’Hyporcfe. Donques B eft
impair, Ce qu'il falloit demonftrer.

THEOREME VI

Tout nombre pairement pair, eff mefuré par
le guaternaire; & tout nombre que le quater-
naire mefureseft paivement pair.

bR .. B | SOitAB. nom-
| G4 Dz.. | bre pairement
pair,duquel la moi-

'ié foit C Bnombre pair,par le 4. Theor, & foit
G.le quaternaire. Ie dis premierement que G
mefure le nombre A B. Car prenant le binaire
D,qui eft la moitié de G5 il eft cuident quily a
telle proportion de Da G,que de CBya A B. &
par la proportion alterne il y a mefme propor-
tionde D.aC B. que de G.a AB. Mais D me-
fure CB (car tout nombre pair quel eft C B,
commeil a efté prenuéseft mefuré par le binai-
r¢)doncques G pareillement mefure A B.

En apres po(gns que le quaternaire G.mefure
quelque nombre comme A B. Ie dis quec A B.
~eft pairement pair. Car en premier lieu il eft
certain que A B eft pair, d’autante qu'il eft mefu-
ré par vn nombre pair quel eft G;comme on re-
cueillic de la 21.du 9. Partant prenons la moitié
de A B; qui foit C B, Lors commeau parauant

Aa ilya
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oA g B | ilyauratellepro-
l| &5 D ll portion de C B a

A B..que du binai-
re D au quaternaire G. & alternatinement telle
proportion de C Ba D. que de A B.a G;mais A
B eft mefuré par G par 'Hypotefe. Donques
aufli CB. fera mefuré par D. Partant C Beft
nombre pair; Parquoy A B eft pairement pair
par Iaduertiffement du 4. Theor. Donquesil
appert de la verité de ce qu'il falloit demoftrer.

THEOREME VIL

Tout nombre qui ﬁrpaﬂé du binaire quelque
nombre pairement pair, eft pasrement impair
ﬁulement.

BT | © Oit le nombre AB
LA AR S5 8 | S(’urpnﬁﬁmt du binai-

te A C ,le nombre C B pairement pair;, Ie dis
que A B eft pairement impair feulement. Car
en premier lien que AB (oit pair il efk enident
par laz1. du 9. d'autant quiil eft copose de deux
nombres pairs A C. C B. Enapres que ledit A
B foit feulement pairement impair , ie le preuue
ainfi. §'il eftoit pairement pair; il feroit mefuré
par le quaternaire par le precedent Theoreme.
Or CB qui par I'Hypotefe eft pairement pair,
eft pour melme raifon mefuré par le mcfn}c
quaternaire.Donques le binaire A C reftant,le-
roit aufli mefusé parle quaternaire, chofeim-

Poﬁiblc.
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qui f¢ font par les nombres. >
poffible. Parquoy A B ne peuteftre que paire-
ment impair. Ce qu'il falloit prenuer.

THEOREME VIIL

Tout nombre pairement impair [éu Lement,
[urpaffe du binaire quelgue nombre paircmen
pair.

’Eft lacon-
|A..g..._..c.D.... .8 | Cw_& G
precedente. {oit A B nombre pairement impair
feulement. Ie dis qu’il {urpafle de deux quelque
nombre paitement pair. Car puifque A B eft
pair,foyent ces deux moities A C. C B. qui fe-
ront nombres impairs parle 5. Theor. Décques
de C B oftant I'vnité CD. le refte D B {era né-
bre pair.le prendsle double deD B qui foit G B.
nombre pairement pair par l'aduertiffement
du 4. Theorel. Alors d’aurant quetout AB 2
mefme proportion a tout C B que le nombre
ofté¢ GB. alofté D B. ( Car d'vn cofté & d'autre
il y a proportion double)Il s’enfuir aufli que le
refte A Goaurefte CD, 3la'meéfine proportion
double, parla1r. du7. Or C D eft I'vnité parla
conftruction, donc A Geeft le binaire. Parquoy
ayant cfté preuné que G Beft pairement pair,
1l eft euident que A B. furpaffe vn pairement

pair G B;du binaire A G. ce qu’il falloit demon-
ftrer.

A g THE O
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THEOREME IX

Si Low adioufte enfimnble denx nombres v
pairement pair ¢ Uantre paivement impair
[enlement , le composé [éra pairement impast
Jeulement.

| Acees Covrens B | AV nomb%'e paire-
ment pair A C.

foit adioufté le nombre C B pairement impair
feulement. Ie dis que le compose A B eft paire-
ment impair fealement. Car s'il eftoic pairemét
pair,le quaternaire le mefureroir patle 6 .Theor.
Or d’autant que par Ihypotefe AC eft paire-
rement pair,le quatetnaire le mefuresaufli par la
mefme raifon. Donques le mefme quaternaire
mefareroir aufli le reftant C B,& par confcquét
C B feroit paitement pair.Ce qui eftimpoflible,
ayant efté {upposé qu'il eft pairement impais
feulement. Doncques A B ne peut eftre que
paireinent impair. Cequ'il falloir demonttrer.

THEOREME. X
Si Lon multiplie vp nombte pairement
pair,par quel nombre que ce [oit, le produt Jera

nombre pairement pair.

} e

.3 2B E nqmbrc Pai;;ment pair
Cs I ; Afoit multiplié par B quel
4- : ;
nombre qu'on voudra , & {oit

le
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- quifé font par les nombres. It
le produit C. le dis que C. eft nombre paire-
ment pair. Car puifth A pairement pair me-
fure C,& le quatenaire mefure A par le 6.Theo-
reme, Il fauc aufli que le quaternaire mefure
C. Parquoy C.eft pairement pair par le mefine
Theoreme. Ce qu’il falloit preuuer.

THEOREME XL

Si lon mltiplie quelque nombre pasvement
imparr [eulement par v nombre in pair,le pro-
duit ﬁm pairement impair [enlement.

—A'T'E'T Oit vn nombre A. paire-
! Dj3. Eixg ment impair {eulement,

C 30, qui mulciplié (Par B nombre
f | impair,produife C. fe dis que

C eft pairement impair feulement, Ie prends
D lamoitié¢ de A. & multipliant D par B, foit
produitE. "Il eft euident que E , eft lamoitié de
C. Car puifque B multipliant A fait C;le mef-
me B multipliant la moitié de A. fera la moiti¢
de C. Or eft-il que D eft nombre Impair par le
§-Theor.parquoy multipliant enfemble les deux
impairs B. D, le produit E,eft impair par la 29.
du 9. Donques C(duquel la moitié E eft nom-
bre impair ) eft neceflairement nombre paire-

ment impair {eulement parla 33. dug. Ce quil
falloit demontftrer, :

THEO
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THEOREME XIL

Silon multiplie que/que nombre pairemmt
impair [enlement par vn nombre pair, le pro-
duit fera nombre pairement pair. ,

(: Ecy eft euident pat la definitionr mefme du
nombre pairement pair, Car ce produit eft
fait de la muliplication de deux nombres pairs.

THEOREME XIIL

Tout nombre plus grand quetroiseft pasre-
ment pairyon il furpaffe quelque nombre paire-
meent pair de vt , 04 bien de-denx yonbien de
tross.

——

Oit proposé le n6-

R s y
S eE v BB bre A B plus haut
VoA C ''''''' B | que trois. Iedis que A

] P o S B ‘ B eft pairemcm'pair 4

o ou vrayemét qu'il fur-
paﬂb quclque nombre pairement pair, d’vn, ou
de deux , ou de zrois. Car puifque A B cft plus
haut que trois, il faur qu’il foit quatre , ou plas
grand que quatre: fi c'eft quatre ceft yn nom-
bre pairement pair par le 6. Theor. s'il eft plus
grand que quatre , ou quatre le mefure , & par
ainfi il eft pairement pair par le mefme Theo-
treme ; ou bien oftant quatre de A B tant de fois

quon peutil refte quelque chofe, comme A C.
Or
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Or eft-il que A C. ne peut eftre qu'vn,ou deux,
ou trois(cat autrement ofi n'auroit pas ofte qua-
tre tant de fois qu'on pourroit)&C B.eftant me-
furé: par quatre ; eft nombie pairement pairpar
le 6. Theor:- Donques A B. {urpaffe vn nombre
pairement pair,d’vn,ou’dc-deux,ou detrois.Pars
tant nousations entierement preuué. ce quiil
falloit demonftrer. :

T.HE O-R.EM E . XLV

S'il’y a guatre nombres proportionaux,dini-
fant le premier par le [econd , on anrale mefme
quotient , g dinifant letraific/ime par fe qua-

triefme. .
A18. Bé6. Ch: ﬁ—: Qienr A B.
E'3. 12 lgiREEe ok G, D. qua-

. tre - .nombres

proportionaux ceft afgauoir qu'il y ait telle pro-
portion de A.a B. que de C.a D, & divifant A
pat B. foit le quotient E.-Ie dis que le mefime E
{e produira dinifant C par.D. Car puilque dini-
fantA par Byle quotient eft Esil y a relle propor-
tion de'A:a B;que de E,a L'vnité parladefinition
de la divifion. Maispar lhypotefe il ya mefme
proportion de A, 2 B; qaede C.a D: Docques
il y 2 aufli mefine propostion de CaD,quedeE
a' Pvnité, Parquoy. il appert.pat la definition de
la divifion que diuifant C par. D, le quatient cft
E. Ce quil falloir demonftrer.

: ; AD
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ADVERTISSEMENT.

On peut tiver d'icy a caufe de la proportson conuer-
Jesque dinsfant le fecond par le premieryon produit anffi
le mefme quotient , que diuifant le quatriefme par le
trotfiefme: ¢ & canfe dela propgﬂion alterne , on pro-
dust le mefme quotient, [oit qu'on diuife le premier par
le trosfiefme , [ost qu'on diuife le fecond par le quarrief-
me;c5 devechef par la proportion conuerfe 5 on prodm'z
le mefie quotient diuifant le troifiefme par le premier,

& le guarriefme par le fecond.
P'RYO'BEE My B B

Deuiner le nombre que quelam anra pens é.

Y)Remierement fais tripler le nombre péfé,&
Ppar apres prendre la moiti¢ duproduit;s'it fe
peut faire {ans fraltion,& s'il ne fe peut faire au-
trement fais'y adioufter 1. puis prendre la moi-
ti¢ de tout;laquelle moitié fais depechef tripler,
& demande combien de fois il ya'g en ce. der-
nier triple. Lors pour chafquc 9,pren’ 2, & tu
deuineras le nombre penfé. Prends garde feule-
ment que’s’il a falla adioufter 1. pour prendre la
moitié, il te faut aufli’ adioufter 1. au nombre
que tu trouueras prenant 2 pour chafque 9. Par
exemple quelqu’vnait fongé 65 quil le triple
niendra'18; qu'il en prenne lamoitié ;il aura 93
qu’il le triple, viendra27. Ou 9 eft contenu 3.
fois, parquoy tu prendras 3 fois2 ,a {cauoir 6

pour



-

quifé font par les nombyes, 15
pour le nombre penfe. Or qu’on ait penfé ¢, en
le triplant ‘viendra 15. 2 qui il faut adioutter r.
pour en ‘prendre la moiti¢, & au licu de 15. on
aura 16,dont la moiti¢ eft 8,qui triple derechef,
fait 24. Qu 9 eft contenu2 fois ; parquoy pre-
nanc 2 fois 2, tu auras 4. auquel fi ta adioufes 1.
a caufe de I'vn qu'il a fallu adioufter pour pren-
dre la moitié;tu trouneras 5.le nomibre penfe.

‘DEMONSTRATION.

11 faue neceflairement que le niombre pensé
foit pairsou impair,ou que ce {oit Pvnité, Po-
fons premictement quon cut fonge 1. alors
triplant r.¢iendra 3.3’ qoi il faur adiouter 1.felg
ka régle'donnee, & viendra 4. dontla moirié eft
2,qui triplé derechef fait 6. Parquoy fi tu de-
mandes combiédefoisil ya 9au'defnier wriple,
on refpondra quiil n'y eft point. Done il s’cn(E:u't
qu’'é ne peut auoir penfé‘_qu’vnl,h c;m‘fe de Pvni-
té adjontee pour faiteé 14 Partitié.Parquoy ence
cas lareigle et bonne & infalliblex

D 36, A%, B ag. i SEcondement foit
T §o o S A. le nombre pen-

fé,nombre pair;lequel

: = : ~1 triplé fafle g qui qﬁ-m
Pair parla 28.dit 9.pacrant la moitié de B.foir C.
qui triplé derechet ; prodaife D. Alors puifque
multipliant‘A par 3; & dinifanc le produit B. par
2.1le quotient eft C.il faur par le premier Theo-
reme qu'il'y ait telle proportion de'A 3 C que
de2 a3, & conuertiffant de C 3 A 5 quedesa.
Parquoy
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Parquoy C contient ‘A’ vne fois & demi. Donc
fil'on multiplie C par 3,d'ou fe produit D, c'elt
o il v autant que fi Fon
| D36. A8 B 24. | multiplie par 3. le
| 4 = r.  Cru | nombre Aspris vne
9. 2. 3. | fois & demi. Ceft
- donc autant que f1
I’on multiplie A par 4 3. (car 3 fois 1'{ fait 4 3)
Parquoy le nombre D fe fait multipliant A par
4~ & partant par la definition de la multiplica-
tion,il y atelle proportion de 4 ¢ aD. quede- 1.
a A. Docques {1 de ces quatre nombres propor-
tionaux , on double le premier, & le troificlime,
d'ou fc produifent 9,& 2;'on conclurra par le 2.,
Theoreme quil y a telle proportion de 9 a D,
que de 2.3 A. Parquoy autant de fois que 2 eft
contenu an nombre pair Ajautant de fois preci-,
{¢ment g eft contenu en 1D, dont ilappertde la
verité de la regle. ..
Finalement le nombre peni¢ A. foit impair,
dont le triple B fera aufli impair par la 29, du 9.
doncadiouftant 1. 2 B. foit fait C ,dont lamoi-
- xig foirDsdont le triple foit
i B21. .| E. Ie prens G nombre pair

GG tienlN moindre que A de 1. & fon

! H18. :Ca2 | triplefoit H. dontlamoiti¢
‘ K 9. .D.1. | foitK,donrletriple foit L,
L27. . E 33. | Or ilappert puifque A fur-

pafle G de 1.-que B furpafle
H de 3(2 {gauoir du triple de 1)& par confequét
C furpaffe H de 4. Ddcques D furpafle K de 2
(a {cauoir de la moitié de 4) Parquoy E furpafle
L de 6.
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L de 6 ( 2 {cauoir du triple de 2) partant ayant
efté demonitréen la premiere partie que L con-
tient 9 autant de fois Prccifémcut »que G con-
tient 2. Ilelt enident que E contient 9 autant
de fois auffi,& non pas dauantage, car il ne fur-
pafle L que de 6. Parquoy prenant autant de
fois 2. que 9 [¢ treune de fois en E, nous aurons
le nombre G, auquel adiouftant 1. comme veut
la reigle 5 nous aurdns A. le nombre penfé.
Doncques nous auons entierement & parfaittc—
ment monftré 2 deuiner le nombre pcnfé. Ce
qu'il falloit faire.

PROBLEME L

Faire le wefime d'vie antre forte.

FAIS tripler le nombre penfé, puis prendre la
moitié du produit , ou fi le nombre eft im-
pair adioufter 1, puis prendie la moitié.Fars tri-
pler derechef cefte moitié, puis prendre lamoi-
ti¢de ce triple , ou adioufter 1. comme aupara-
uant {1 le nombre eft impair, a findele pouuoir
partiy en deux.' Lors demande combien de fois
ily a 9-enla derniere moirié, & pour chafque 9
prens 4. remarquant que {1 la diuifion ne fe peut
faicela premiete fois fans adioufter 1, il te con-
uient aufli retenir 15 & fi la divifion ne fe peut
faire la feconde fois,il te conuient retenir 2.Par-
quoy fi toutes deux les fois la dinifi ne fe peut
faire,il te faut retenir 3.Par exemple (i 'on auoit
penfé 7. le faifanc tripler, viendra 21. auquel il

faut
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fauradioufter 1. pour prendre la moitié¢ qui eft
1,dont le triple cft 33,auquel aufli adiouftant,
& prenant la moiti¢, vient 17.Auquel g eft con-
venu vne fois feulement. Parquoy tu prendras
vne fois 4. auquel tu adioufteras 3. a caufe que
la diuifion ne seft peu parfaireni la premiere
ny la feconde fois,& tu auras 7.le nombre pen-
{é.
On peut aufli faire ainfi le probleme. Fais
adioufter au nombre penfé la moitié du mefme
nombre , & acefte fgmme fais adioufter dere-
chefla moitié de la mefme fomme.Puis deman-
de combien de fois il y a 9,8 prens 4.pour chaf-
que 9 comme deuant;mais aufli prens gardeque
fi le nombre pen(é na point d’enticre moitié , il
faut faire adioufter 1, & prendre la moitie dece
nombre,& I'adioufter au nombre penfé. Quefi
le mefme aduient la feconde fois , il faut auffi
faire le mefme,& pour la premiere fois retenir
1, pour la {econde 2,pour toutes deux enfemble
3.comme auparauant, Par exemple {1 I'on auoit
penfé 10. luy adiouftant fa moiti€ vient 15  aur
quel faut adioufter 1.pour auoir la moiti¢ 8,qui
adiouftee 14.fait 23. Auquel 9 eft c6tenu deux
fois.Parquoy prenant deux fois 4,tuauras 3,au-
quel adiouftant 2 2 caufe que la feconde fois il a
fallu adioufter 1. pour prendre lamoitié , tu au-
ras 10. le nombre pcn(g.

Quelques yns encore prattiquent autrement
ce probleme. Car ils font adioufter au nombre
penfé fa moiti¢ , ou bien ( s'il eft impair) fa plus
grande moiti¢. (Cardautant que tout nombre

impair

— e — e
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impair fe peut diuiferen deux nombres,dst 'y
furpafle I'autre de Pynicé , ils appellent le plus
grand,la plus grande moitié du nombre impair)
& femblablement i cefte fomme ils fone adion-
fter (2 moitié ou fa plus grande moiti¢, puis de-
mandent combien de foisilya 9. & pour chaf-
quc 9. prennent 4.mais ils demandent encore i
apres auoir ofté tous les 9 de la derniere fomme,
on en peut ofter encore 8,& fi cela eft, ils retié-
nent 3.Que fi 8 ne s’en peut ofter,ils demandens
fi 'on en peut ofter 5. & pour cela retiennent 2,
Que fi 5. nes'en peur ofter ; ils en font ofter ;.
& pour cela retiennent 1.

DEMONSTRATION.
Ei. AS. Bis IE .de.monftre la prc"
32 Ciz miere fagon de par-

faire ce probleme, car
les autres deux font
fondés fur les mefmes principes. Il eft certain
par le 13. Theor. que tout nombee plys grand
que 3 eft pairement pair, ou furpaﬂge quelque
pairement pair de 1. ou de 2.0u de 3. Soit donc
premierement le nombre penfé A plus grand
que 3. & pairement pair qui triplé faﬂg B qui fe-
Ia pairement pair auffi par le 10. Theor. done-
ques C. la moitié de B. fera nombre pair par le
4 Theor. parquoy ttiplant C. le produit D fera
nombre pair parla 28.dy 9. Soit donc fa moitié
E. Or nous auons demontré au precedent pro-
bleme que le nombre D, contient A quatre fois
i & de

L.
1 9 4.  D3é6.
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& demi. Parquoy il senfuit que E la moiti¢ de
D contient le melme A deux fois & quart (car
__ 2% eft la moitié de
| E18. AS8. B24. | 4 ;) partant multi-
72 2 1. Cra. | pliant Apar 23 pro-
| o9 4. D36. | uviendroit E. Donc-
: ques il 'y a mefme
proportion de 2 ;2 E que der.a A, Partant mul-
tipliant par 4 tant 2§ que 1. d'ou fe produifent
9 & 4. il y auratelle proportionde 9 a E que de
4.2 A.par le 2. Theor. Or eft-il que 4 melure
A par le 6. Theor. Doncques 9 mefure aufiE,
& autant de fois que 9 eft contenu en E , autant
de fois 4 eft contenu au nombre penfé A. Donc
il appert que de ce coftélaregle eft infallible &

bonne.

Secondement foit A

N2y,
| GS. 2'7;\9. le nombre penfé {ur-
K24. C28. paffant de 1. lc nombre G

l L ig? D'is } pairement pair , & tr.iplan't
M36. E4a. A foit fait B.qui fera impair
| N18. FaL par la 29.du 9. parquoy ad-
iouftant 1.2 B comme veut
laregle,foit fait C & le triple de GfoitK. Il eft
certain (comme nous auons dem&@ré en la der-
niere partie de'la demonttration du precedent
probleme ) que C. furpafle K de 4. Parquoy K
gftant pairement pair par le 10.Theoreme,il faut
aufli que C foit pairement pair , par le 6. Theor.
dautant qu'il eft mefuré par le quaternaire: foit
donc D la moitié de C. qui fera nombre pair pat
le 4. Theor. Patquoy E le triple de D fera aufit

Pair
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pait par la 28.du 9. Onen pourra donc pren-
drela moitié F. Ie prens aufli L. la moitié de K,
puis M.le wriple de L, puis N.la moitiéwdc M.
Or puifque,comme il a ¢fté dic, C furpafle K de
4.l faar aduouér que D. farpaffc L de 2. (2 fca-
uoirde la moitié de 4 ) doncques E furpafle M.
de 6.(a fgauoir du triple de 2)doncques E ne fur-
pafle N. que de 3. (a fgauoir dela moirié de 6)
Partant ayant efté demonftré cy deuant que
N. contient 9. autant de fois precifement, que
G pairement pair contient 4. 1l eft euident que
F contiendra aufli 9. autant de fois , & non plus
(pource que il ne furpaffe N que de 3.) Parquoy
prenant 4. pour chafque 9 contenu en F, nous
viendrons trouucr le nombre G, auquel adiou-
ftanc 1. comme veutla regle nous deninerons le
nombre penfé A. Ce qu'il falloit faire.

GS. i Troifiefmement {oit A.le
i il 5, nombre penfé furpaffant de
'y S| oY i, le nombre G, pairement

D 45. pair.Doncques A.eft paire-
M3é g 46. | mentimpair feulement par
N8, Fis | le'7.Theo¥'. {oit donc Bdon
triple, qui fera aufli paire-
ment impair {eulement par le 1. Theor.Parquoy
C.fa mortié fera nombre impair par le 5. Bheor,
Doncques D le triple de C fera aufli impair par
la29.da 9. Parquoyadiouftant 12 D.foit fair E
dont la moitié foic F, Lors comme auparanant
ie prensK. le triple de G, dont la moitié foit L.
dontle triple {oit M. donc la moitié foit N. Or
puilque A, ﬁlrpaﬂl G dez, il appert que B. fur-

B pafle
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faﬂ‘e K de 6(a fgauoir du triple de 2. Parquoy C
urpaffe L.de 3 (2 fgauoir de lamoitié¢ deé. )
Partant D furpafle M de 9 (a {gauoir du triple
de 3) & par confequent E furpafle M de 10.

Parquoy F. ne furpafle

G Aoyt M, que de 5. ( 2 fgauoir
K24. Bjo. de lamoitié de 10 ) donc~
L (- Cuy. ques ic conclus comme

D 4s. auparauant que F contient
Mt e 7

9 autant de fois que N. &
| N18. Fz23. | non plus(écau;}: que N.
contient 9 quelquesfois
precifément , & F ne {ux-
paffe N que de 5.) Partant prenant 4.pous chaf-
que 9. contenu en F nous trouuerons le nombre
G. auquel adiouftant 2. comme veut la regle,
nous deuinerons le nombre penfé A. Ce quiil
falloit faire.

Quatriémement foit A le nombre penfé fur-
paffant de 3 le nombre G pairement pair Et foit
Kle triple de G, doncla moitié foit L. dont le
eriple foit M, dont Ja moitié foit N. & foir auffi
B. le triple de A ;5 qui fera impair parla29 du 9,

e parquoy luy adiouftant 1.

GS8. A 11. | loitfait C.Oril appert puif
’ B33. | que A furpaffe Gde3;que

K 24.  C34. | B. furpafle K de 9;2 fgauoir
Liz. pi. | du triple de 3.) parquoy C.
E s1. | furpaliele mefme K de 10.

M36. Fpg. | Doncques K eftant paire-
N 18. Hz26. | ment pair par le 10. Theor.
... lny adiouftant 10 nombre
paire

T T
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pairement impair feulement , le compofé a {ca-
uoir C. fera pairement impair feulement par le
9. Theor. Soit donc fa moitié D nombre impair
par le 5. Theoreme; qui furpaffera L de 5.(2 fca-
uoir de lamoitié de 10 ) & (o0it E le triplede D,
qui_eftant impair parla 29.du 9. il luy faut ad-
ioufter 1 5 & foit fait F , dont la moiti¢ foit H.
Puifque donc,comme nous auds preuué, D fur-
pafle L. de 5. il s'enfuit que E furpaffe Mde 15.
(a fcauoir du triple des.) & par confequent F.
furpaffe le mefine M.de 16.)Farquoy H ne fur-
pafle N..que de 8, (2 fcauoir dela moitié de 16. )
Doncques ie cclurray comme auparauant que
H ne contient pas 9.plus de fois que fait le né-
bre N.Parquoy prenant 4. pour chafque 9 con-
tenu en H ; on trouuera le nombre G; auquel ad
iouftant 3;comme veut laregle , on deuinera le
nombre penfé A.Ce qu'il falloit faire.

Finalement foit le nombre pen{é moindre que
4, comme 1, 0u 2,0u 3. & premierement foit 1.
dont le triple eft 3,2 qui adiouftant 1,viét 4,dont
ta moitié eft 2 : qui triplé fait 6. dont la moitid
eft 3. O 9 w'eft point contenu de fois.Parquoy
prenant 1. feulement pour I'vnité adiouftee a la
premiere dinifion,tu deuineras qu'ona penfér.

Secondement le nombre penfé {oit 2. dont le
triple cft 6,dont la moirié eft 35 qui triplé fair 9,
auquel adiouftant . vient 10. dont la moirié eft
5. ou 9 weft point aufli contenu. Parquoy tu
prendras feulement . pour ['vnitéadioyftee 3
la {econde dinifion.

Troifiefmement le nombre pensé {oit 3; dont
B 4 pre
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le triple 9,auquel adiouftant 1,vient 1o, dont la
moiuéeft 5, doncle triple eft 15.auquel adiou-
ftantr.vient 16. dont lamoitié eft 8. Qui fem-
blablement ne contient point 9 Mais tu pren-
dras 3. a caufe de P'vnité adionitee tarft a la pre-
miere qu'a la {econde dinilion,&ainfi deuineras
le nombre Pcnfé.Domqucs nous avons parfaic-
tement monftré a deuiner tout nombre penfé,
Ce qu'il falloit faire.

Maintenant il eft aifé de méftrer que les deux
autres fagons de faire ceieu reniennent a cefte
cy, & ont les melines fondemens, Car quant a
la feconde nous auons ja monftré cy deflus que
t_rip’er vn nombre,& prendre la moiti¢ da pro-
duit, c’eft autant que multiplier leditnombre
par 1+, donc ccft autant que luy adioufter fa
moitié. Parquoy fi a cefte fomme nous adiou-
ftons derechef fa moitié;c’eft autant que fi nous
la multiplions aufli par 1 ;. Doncques c’eft au-
tant que_fi nous multiplions le nombre penfé
par 2 5,d’autant que 11 par1 £ fait 2 3. De cecy
tu peux aifement recucillir la demonftratié en-
ticre de ceftefagon de faire , appliquant toutes
les parties de la demonftration donneea icelles
ce que i’obmets par bricueté,

uant 2 la troifiefme fagon, elle ne differe
quafi point de la feconde:Car il eft euident que
la plus grande moitié d’vn nombre impair, n’cit
autre que la moiti¢ du nombre pair prochain,
plos grand d’vn que leditimpair. & quand a ce
qua la fin on demande apres qu’on a olté rous
les
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les 9.5il refte 8,0u 5. 0u 3. La caufe de cecy ap-
pert aflez par la feconde,troificfme, & quatrief-
e partic de la prefente demonftration.

ADVERTISSEMENT.

Quicongue comprendra parfaittement la demon-
ftration de ces deux pf-'o[h’ems.r, il luy [era facile de for-
ger des regles nouuelles pour deuiner le nombre penfe a
Uimitation des precedentes. Cay par exemples fai tri-
pler le nombre pensé » puis prendre lamousé du pro-
duit,puis multiplier ladstte moitie par 5. & prendre
encor la moitié du produits tu denineras le nombre pen-
s, fi tu demandgs combien de fois ily aig. en la der-
miere moitié ; ¢t fi pour chafgue 15. tu prens 4- Obfer-
uant comme cy d¢ffus , qu'il fant retenir 1, on 2 , on 3,
felon que la dinifion ne fe peut parfm’re la premiere, ou
la féconde fois , ou toutes les deus enfemble. La caufe
de cecy eftsque multiplier vn nombrepar 3,6 partiv le
produst par 2, Ceft antant que mzzltiplier ledit nombre
par1z.c mulzip!ier wn nombre pars, e pam’r le
produit par 2., c'eft amam gue multiplier le mefine
#ombre par 2. ( ces nombres [é trenuent en dintfant le
maultiplicatenr par le dinifeur , car diuifans 3.par 2.
viemt 1 3,¢ diuifans y.par 2,vient 2. %) doncques fai-
ve ces deux multiplicarions, ¢ ces deux diz;iﬁom,c’f/?
autant que multiplier le nombre pensé par 3% dautans
que 13.par 25 fair 32 le telaiffe appliquer tout le re-
fbe de la demonftrarion(qui eft chofe bien aifee,artendu

Big que
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gue 3% multiplse par 4. fast 15. & tutronneras que fi
le nombre pensé fwrpaffe d'vn quelque nombre paire-
ment pair , outre les 15.contenss en la derniere moiric,
il y anraencore 5,5 [i le nombre pensé paffe de 2.quel-
que plairemmt pairsala fin il reftera 8, ¢5 1 le nombre
pense paffe de 3 quelgque pasrement pair il reflera 13 a
la fin. Parquoy fi tu veux imiter la feconde,on troifief-
me fagon de parfaire ce probleme ; Tu feras adioufter
an_ nombre pensc fa moitié ou [a plus grande moirié
(celaeft autant que le multiplier par 1% ) puis a cefte
Jomme tn feras adionfler vn nobre efgal a elle mefine,
& encore de plw la moitié,on le grande moiti¢ de la
mcfine fomme(cela eff antant que la mulriplier par 2%)
puss tu demanderas combien de fois il y a 15. & pour
chafgue 15 .tu prendras 4,vetenant anffi 1.on 2.0u 3. fo-
lon que la dinsfion ne fe pourra parfaire la premicre,
ou la feconde foss , o toutes deux: enfemble. On bien
apres anoir fait ofter tows les 1. de la derniere [fomme,
tu demanderas s'il vefle encor 13,00 8, ou §, ¢ retien-
dras pour cela on 3,04 2,01 1.

Cefte mefme regle fe pourroit aucunement changer
fila premiere fois on fasfoit multiplier le nombre pema’
par §spuis partir par 2,puis multiplier [47' 3.¢ dere~
chef partir par 2. Car tout cela (evoit bien antant qne
multiplier le nombre penfe par 3% comme auparanit,
& partant pour chafque 15 il fandroit anffi prendre 4.
Mais il yauroit de la difference en cela, que fi le nom-
bre pense paffoit d'vn quelque pairement pair,la par-
tirion ne fé pourrost faire fans fraflion nyla premiere,
1y la feconde fois , ¢ [i le nombre pensé paffoir de 3.
gueelgue pavement pair,la partision ne e ponrroit ﬁzilrc
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la premiere fois feulement. Partant entel cas il fant
changer la regle s & (ila partition ne f¢ pent faire la
premiere fois,fenlement reienir 3. [i elle ne fé peut faire
la feconde fois, fenlement retenir 23fielle ne f¢ peut fai-
ve toutes deux les fois,retenir1. Il eff vray qu’imitant
La troifiefme fagon de parfaire ce probleme,il 'y a pas
tant de dimerfue. Car fi le nombre pensé paffe dvn
quelque pairement pair; ala fin tows lesis. offez il re~
Sera 5. comme anparanant, & [i le nombre pensé paffe
de 2. quelgue pairement pair, il reftera anffi 8;mais f§
le nombre pensé paffe de 3. quelque pasrement pair il
reflera va.non pas 13. La caufe de tous cecy n'eft pas
malaifee a trouner , I'en laiffela recherche an curienx
lecteur , qui fuinans le chemin que ie luy @y tracé,c& f¢

Sfondant fur les mefines principes ¢~ theovemes en pour-
ra vensy facilement a bowt.

On pourrost aui faive multiplier par 5 , puis partiv
par 25 derechef multiplier par §.¢ partir par 2.
demander combien de foisil y a 25, ¢ pour chafgue
25. retenir 4. ¢~ ainfi en leuﬁmr: antres manieres.
Prens garde feulement qu’en cefte derniere facon , il
aduient ce que ie viens de dire, a [fanoir que fi la par-
tition ne [e peut faire iufle toutes deux les foss , il fant
retenir 1. [i elle ne f¢ peut faire la feconde foss il faut
vesenir 25 (i elle ne fe peut faire la premiere fois,il fant
retenir 3.

PRO
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R OB 1L EME:EIL

Faire le mefme encor diuerfemens.

Ais doubler le nombre penfé, & a ce double
Ffais adioufter 5»puis multiplier le:tout par §.
puis y adioulter 10, & mulriplier le tout par 10,
Lors tenquerant quel eft ce dernier produit, &
en oftant d’iccluy 350, du refte , le nombre des
centaines , lera le nombre penfé. Par exemple
qu’on ait penfé 3,{on double eft 6,auquel-adiou-
ftant 5, vient 11, qui mulcipli¢ par 5,fait §5;au-
quel adiouftant 10, prouient 65 , qui multiplié
par 10,produit 6 yo,duquel {i tu oftes 3 5o, refte-
1a 300,01 tu vois clairement que le nombre des
centaines,a {gauoir 35¢it le nombre penfé.

DEMONSTRATION:
2 Qit A. le nombre
ArSD : Bé6 \ penf¢, qui- doublé
H o7, : fafle B, auquel adiou-

B O ftant §. vienne C. qui
25 i3 mulripli¢ par 5. .pro~
s5.F650. E 5. duich,auquc] adiou-
350 I ftant 1o.{e fafle E qui
. e ) . s

& 100 mqlgphe par 10. pro
_— duife F dont oftant
350, {oit le relte G. Ie dis que prenant autant

329 : Rty ;

d'vnitez qu'il v 2 de centaines en G on deuinera
] l e ! -~ /
le nombre pensé A.Car puifque C. eft compofé

de
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deB. & de 5. Ce fera autant multiplier C. par .
que multiplier par le mefme sles parties dont
C.eft compofé,a {gauoir B , & 5. par la premiere
du fecond d’Euclide. Or on {cait aflcz que mul-
tipliant 5 par 5 ; le produit eft 25. foit donc H
produit dela multiplication de B par 5. Partant
il s’enfuit.que D eft ei;gal aH, & a 2. ioints en-
femble. Parquoy puifque adiouftant 10 a D,
prouient E,& adiouftant aufli 102 25, prouient
35- Il eft certain que H & 35 enfemble font ef-
gaux a E.Doncques c'eft autant multiplicr E par
10, que multiplier H 8¢35. par le mefme 10. par
lax. dufecond. Partant F eft efgal a ce qui fe faic
multipliant H. par 1o,ioint a ce qui fe fait mul-
tipliant 35 par 10. Or mulripliant 35 par 10 pro-
uient 350.. Doncques F contient 350 & le pro-
duit de la multiplication de H par 10. Parquoy
puifque oftant 350 de F le refte eft G,il faur dire
neceflairement que G eft le produit de lamulti-
plication de H par10. Cela fuppofé prenons les
trois nombres 2.A 5.1l eft certain par le 3.Theo.
quen quelle fagon, & par quel ordre que nous
les multipliés enséble lle produit fera toufiours
le mefme. Or mulsipliant A par 2,& le produit
B par 5, nous faifons H. Doncques le mefine
H fe fera fi 'on multiplie 2 par 5 , & le produit
10 gor A. Puisdonc que A multiplié par 10 fait
H; confiderons maintenant les trois nombres
10. A. 10. par le mefime 3. Theor. il senfuit que
nous aurons ke mefme nombre multipliant A
par 10, & le produit H par 10. que nous aurions
multipliant 10 par 10, & le produit 100. par A.
Or
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2 Or nous auons preu-
A : Ba. ué que multipliant

H par 10 le produit
H 50' 5 & v et G. Doncques le
% s to. | mefmeGfe produira

multiplidc A par 100.
3;F650‘550 E 65' ! Parquoy G cont ient

6o 100 autat de fois que
A contient Pynité,
Doncques la regle eft bonne,

ADVERTISSEMENT.

S5 th confideres bien le s fondemens de cefle demon-
fErasion qui ne font autres que la premiere du fecond
appliquee anx nombres b nostre 3. Theoreme 1u com.-
prendras aisement le moyen de diucrfifier la prattigue
de ce probleme en cens miile fagons : car premierement
Ji 1 veus: toufiours gue le mombre des centaines expri-
me le nombre pense, ¢ gue les mudtiplicatios f¢ faffent
FAr 2, par 5, ¢5 par 10. comme Aauparanant,mass feu-
lement que le nombre qui f¢ Jonbftrait de la derniere
fornme,a fiauoir 350, foit changé. Prens garde gue 350
eft prouenn du . g% on 4 adionfbe du commencemens,
lequel multiplié par §.a fait 15, augnel adionflant 10,
eft prouenu 35,qui finalemen multsplic par 10, pro-
dust 350. Doncques fi tu veux changer 350 , chgnge
les nombres que tu fais adioufler , par exemple an liew
de §. fass adioufler 4> 5 12.. aut lien de 10. ou bien tels
autres nombres qu'il 1e Plaira,c5 lors pour feanoir quel
nombre il faudra foubfiraire , multiplie le premier 4.
par syviendra 20,auque adionfle 13 viendra 32,qus

multiplié

~
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multipli¢ par 16 5 fera 320, le nombire gu'th conniendra
[oubftraive de la derniere fomme: ¢ ainfi fi tu changes
encore les 4 & 12,01 changeras auf]i le 320. Parguo
defia par ce moyen le probleme [¢ peut parfaire en inﬁx)-'
nies fortes differentes.

Secondement voulant encor que le nombre des cen-
teines monjire le nombre pensén pews toutesfoss chan-
ger les multiplicatenrs. Car nows anons conclu gue le

 nombre Gfe fait multipliant le nombre pensé o A, par
100,pource que les tross multiplimtmr: 2.5.¢% 10.dot
w05 110445 fornmes [eruis ymultipliez. enfemble font 100,
dautant que 2. foss § font 10,5 10 fuss 10,font 100,
Doncques pouruen que tu prennes pour multiplica-
teurs des nombres qui multipliez enfemble faffent 100,
i wimponte guels ils foyent. Parguoy premierement
1h s¢ peux; ferwir des mefmes 2.5. & 10. en changeant
Lordre feulement comme fasfant en premier lien mulzi-
plier par 5. puss par 10 , puss par 2504 bien premiere-
ment par L0spuis par 2.¢r en fin par 5. on ausrement,
En apres u peux prendre d'ausres nombres quti faf-
Jent le mefine effect comme 5.4.5. o bien 1. 2. 2. Sfen~
lement prens garde qu'en tous ces changemens le nom-
bre qu'sl fant foubftraire ala fin change auffi, felon la
diucerfité des multsplicatenrs,¢5 des nombres qii’on fais
adioufler. Par exemple prenons 5. 4. 5. pour multipli-
catewrsses pour nombres a adioufler 6. ¢& 9. ¢ foit le
nombre pensé 8. Quon le multiplie par 5,viendra 40,
wuguel adiowftant 6, viendra 4.6: qui multiplic par 4,
fera 184,anquel adiouflant o,viendra 193, qoes mults-
pliépar 5, donnera 965. Oy pour (Ganoir guel nombre
il faum foubftraire de 96§ confidere qu’apres anoiv ad-
soufé le premier nomibre 6,0n & muleiplsé par 4,puss on
soufté
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a adioufté 9,¢5 multiplic par 5. Doncques multiplic 6
par 4,viedra 24 adiousie 9, viendra 33 qui multiplié
par §.donne 165.le nombre qu'il fant fonbftratre. Auffi
de 96 5,0fant 165 il vefte 800,01 le nombre des centei-
nes eft le nombre pense. .
Troifiefmement tu peux prendre tous autre nombre
que 100 , ¢ faire qu'sl foit contenn an reflant de la
foubftrattion antant de fois quw'il y aura dvnitez. au
nombre pensc : ¢ pour ce faire il ne faut que choifir
our multiplicatents des nombres qui multipliez. en-
femble faffent le nombre que tn vens.Comme i tu venx
prendvre 2.4 ychoifis pour multiplicatenrs.2.3. 4.0n bien
2. 6. 2. &M ats [Gaches auffi treuner le nombre qu'il 1e
Jaudrafoubftraive a la fin,ainfi que ic £ ay mﬁigne' ¢y
deffus. Par exemple prenons pour multsplicareurs ».3.
4.0 pour nombres a adionfler 7. & 8. & [oit le nom-
bre pensé 53qui doublé fera 10,4 qui adionflant 7, vier
v7.qui multiplic par 3. fait 51, a qui adiouflant 8 , pro-
uient 59,qus maltiplic par 4. fait 236. Or pour ffa-
wosr quel nombre il faut foublraire, multiplie 7 par 3,
wvient 21,adioufle 8 vient 29,qui muliiplic par 4, don-
ne116. Doncquesde 236. ofte 116. reftera 120,00 14
v0is que 24 eff contenu 5. fuis & par latu iuges que le
nombie pensé eftoit 5. Tu peux auffi ne prendve que
deux multiplicatenss , ¢& o adioufter guvn nombre,
comme i tu vouloss que le nombre des dizaines expri-
mat le nobre penfe,prens 2 & 5. pour multiplicatenrs,
& 6. ponr nombre a adioufter 5 & foit par exemple le
nombie pense 7,qui doublé fera 14 5 auguel adionflans
6.viendra 20, qui multiplie par §. produira 100. dont
sl fant ofter 30( A antant que 6 .fois § font 30) cg-le re-
fte 70 contient 7.dizaines,antant qu'il y a d'vnitez an
nombre
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nombre pensc. Semblablement on ponrroit prendre
quatiecingsou f1x,0u plufienrs multiplicatenrsyy ad-
wuster danamiage de nombres,comme i laiffe confide-
ver an prudent leclenr.

Finalement on pewt dinerfifier la prattique de ce pro-
bleme vfant, de foubfivattion au lien daddition,¢- par
confequent a la fin vfant daddition anlieu de foub-
traction.Comme [i tn te veux fernir des nombres don-
el an premier exemple,foit 32 le nombre pense.fais-le
doublerswiendra 24 , dont fiss oster § 5 refiera 19, qus
mnltiplic par 5. fera 9. dont fais offer 10, restera 8 5
qus mulliplic',par 10.produsra 850. Mais maintenant
i fant adioufler 350 2 850 au lien de le foubfbraire , &
la fomme fera 1200 ou le nombre des Centesnes expri=
e le nombre pense 12. . La demonfiration de cecy est

Jacile , fuppose ce que nows anons demonfiré , ¢ u'est
point befoin de sy arrester danantage.

PROBLEME 1V.

Deuiner encor le nombre pensé d'vne
autre forte.

CEI’ce fagon femble plus ingenieufe que les
autres ; bien que la demonftrarion en foit
plus ailce. Fay mulriplier le nombre penfd par
quel nombre que tu voudras,puis diui(gr le pro-
duit par quel autre que tu voudras ; puis multi-
plierle quotient par quelque autre , & derechef
multiplicr,ou dinifer par vn autre , & ainfi tant
que tu voudras. Voire mefme s’il te plait remets
cela ala volonté de celuy qui aura [‘;ngé le gé-

re,
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bre , pourueu quil te dife toufiours par quels
nombres il imultiplie,& par quels il diuife. Mais
pour deuiner le nombre 'penc}é , prens en mefme
temps quelque nombre 2 plaifir,& fais 2 lentour
d’iceluy fecrettement toutes les mefmes multi-
plications &diuifions,& lors qu'il te plaira dar-
refter dis aceluy, quiafongé le nombre, qu’il
diuife le dernier nombre qui luy refte , ‘Par le
nombre penf¢ ; Toy femblablement diuife ton
dernier nombre par le premier que tu auras
pris, & fois affeuré que le quotient de ta diuifi6
fera le mefme que le quotient de la fienne. Par-
?uoy fais adioufter a ce quotient le nombre pé-
¢ 8& demande qu'’il re declare cefte fomme;alors
oftant d'icelle le quotient connu , tu fgauras in-
falliblement que le refte ceft le nombre penfé.
Par exemple ?oit le nombre penf¢ 5. fai-le mul-
tiplier par 4,viendra zo. fai-le divifer par 2. vié-
dra 10;fai-le multiplier par'é. viéndya 60 , fai-le
diuifer par 4,viendra 15,8 ainfi fai multiplier &
divifer tant qu'il té plaira,mais en mefime temps
choifis quelque nombre , & fais alentour d’ice-
luy toutes les mefines operations. Par exemple
prens 4. qui mulciplié par 4 , fait 16,qui diuif¢
par 2,fait 8,qui multiplié par 6, fait 48,qui diui-
{é par 4,donne12. Lors i tu te veux arrefter 13,
dis 2 celuy qui a fongé le nombre qu’il diuife
fon dernier nombre a {cauoir 15. parle nombre
penfé 5. le quotient fera 3. & tu vois bicn aufli
que tu aurds e mefme quotient fi tu diuifes ton
dernier nombre 12 parle premier que tu auois
pris qui eft 4. Parquoy def-maintenant tu peux
: faire
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Haire vnaflez plaifant ieu deuinant. le quoticng
degefte derniere dinifion , chofe qui femblerg
bic@¥admirable 3.ceux qui en ignoreront la cau-
fe. Que fi.ta veuxaudir le nombre penlé, fans
faire femblant de fcauoir ce dernier quotient,
fais adioufter leditnombre penfé , audit dernict
quotient, &. demande la fommedecefte addi-
tion, qui eft 8 en l'¢xcmple donné;d’ou fi tm
{oubftraisle quotientconnu 2 fgauoir 3ste refte:
rainfalliblement le nombre penfé 5.

'- «ﬁi)f»iz‘MdN*s}ATR ATION.

‘ ‘ 4 Oit A le nombre
Bio. Nu''( St penfé; qui malti-
iy H " °frplié par ’N,fdﬂi‘ B.
Dés. QJ K 36, l qui dinifé'par P; do-
$IP0 g Do 9.” * 1 me Ciqui'muleiplié

| M;. A Cpar QL produife D;

s —! _quidimf¢ par R.faf-

feE. & ptetis d'vh dutre toltd I Hombre F. qui

multiplié auffi par N.faflc G. qui diuifé par P.

donne Hogui mildiplié pat Q_produife K. qui

divifé par Rofaffe L. ‘Alors dinifant B parlens-
bre penfé A: foit e quotient M. Te dis que le
mefme quotient M. proviéndra divifant I parF.

Car puifque 1¢ mefine N. mulriplidne les deux

A.F.peoduit B. & G. il ya telle proportion de

B 2 °G. qife:de ‘A2 F & parce que le mefime P

diuifant les deux B.G,}i'oduit C,& Hilya inef=

me [Pmporrion de Ca M3 que deBia G 5 & par
confequent la mofine que de A ¥ B femblable-

2 ment

Afs F3.
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ment pat mefme raifon il y 2 mefme proportion
de DaK,quedeCaH ,& par confcauent la

__ . mefmequede AaF.
|1 As. Fj. & finalement ilya
l Bio. N4 Gn. mefme proportion

C1o. Pa.. - HE. ’ deEaL.quedeDa

Ez5. R4 Lo. que de A.aF.Donc-

' Dé6o. Q6. K36. 1 K, ceft a [cauoir
' M3. ‘ ques par la’ propor-

" tion alterne, il ya
telle proportion de E a A,quede L a F. Parquo
diuifant E par A,& L par F;il proniendra le mez
me quotient Far le 14. Theor. Cela preunéle
telge dela regle eft enident. Carcognoiffant le
udtient M,fi tu y fais adioufter le nombre pés
¢ A;il eft certain que de la fomme oftant l¢
quotient M. cognu, le refte fera A. Doncques
pous anons bien monftré 3 deuiner le¢ nombre

y@nfé. Cequil falloic faire.
ADVERTISSEMENT.

On peut changer infiniment la prasigue de ce pro-
bleme ,d antant qu'on peut faire multiplier ¢ dinifer
par diuers nombres quels que Lon veut , & n'importe
gue Lo fafe mulviplier,puss diwifér alternatiuement,
ou que Lon faffe multiplier dewx ou trois fois de (ustre,
puis dinifer femblablemét. L on pewt auffi ayant cognu
Lz dernier uatient vfer de foubftrattion , anliew d ad-
dition , fi s nombre pensé [¢ treune moindre qu'iceluy
quotient.Comme en'exemple donné en la demonfira-
tion i Lon e fus arvefic apres awoir multiplié. par ?...
¢
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be dernier nombre,d'vn cofié eut efté Go , de l'antre 36.
Parquoy faifant dinifér 6o. parle nombye pensé 5 le
quotient eff 12 ; qui te viendra pareillement dinifant
3G par le nombre 3.pris du commencement. Partant fi
du quotient 12, tu fais foubftraire le nombre pense,de-
mandant combien il reste, on te vefpondra qu'il veffe 7.
Donc il eft certain que fi tu foubstrais 7. du guotient
cognu 1,le vefle 5, ¢ff le nombye pensé. L'onpent :w]ﬁ
@ ce dernier quotient cognu faire adionster ,ou foub-
Siraive diceluey non tout le nombre peme’,mak quelgue
partie diceluy , comme lamoitié le viers , le guart , ok
guelgue autre. Car cognoiffant ka partie d'vn nombre,
sl neft pas malaisé de cognoistre tout le nombre.

PROBLEME V.

Faire encor le mefime dvne autre facon.

Efte fagon eft la plus difficile 3 prattiquer

C de toutes,& la demeontftration én eft aflez
¢achee. Prens deux,ou trois,ou pluficurs nom-
bres premiers entre éux , de tclle forte que cha-
eun d’iceux foit premier & chafcun des autres,
comme font ces trois 3.4.5. & cherche le moin-
dre nombre qui eft mefuré par iceux,qui eni e«
xem(})le donné elt 6o. Lorsdis a celuy qui doit
penfer le nombre qu'il en penfe quelcun qiil né
pa(fc Point 60, & mets pcinc de treuuer van né-
bre qui eftant mefuré par 3. & 4, {urpafle d’'vn
quelque muliple de . quel eft 36. femblable-
ment ticuue vn nombre qui eftant mefuré par
3& 53 furpafle d'vn quelque mukiple de 4,quel
£y cft
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eft 45.finalement cherche vn nombre qui-eftant
mefuré parg & g furpafic d'vn quelque muli-
plede 5, queleft 40. Ayanuces trois nombres,
fais ofter 3 tant de fois quion pourra du nom-
bre penfé,8 qu’on e difece qui refte ; & pour
autant d’vnitez qu'il reftera prens aurant de fois
40. " Semblablement  fais ofter 4. tant qu'on
ppurra du nombre penfé,& demandant le refte,
pour chafque vnité reftante retien: 44.finale=
ment fais aufli ofter tousles 5. du nombre pen-
f¢ , 8 pour chafque vnit¢ qui reftera.retien 36.
Puis adioufte engzmblc tous les nombres-que
tu as retenuy & fila fomme ¢ft moindre que 6o,
elle fera efgale au nombre penfé ; mais fi elle
pafle 6o. oftant dieclle 6o tant de fois que tu
pourras,le refte fera le nombre penfé.

Par exemple qu'on ait fongé 19,en oftat tous
les 3. d’iceluy refte 1. pour lequel ru retiendras
vne fois 40.enjoftant tous les 4,refte 3. parquoy
tu retiendras 3 fois 45 ;2 [cauoir 135, en oltant
tous les 5, refte 4 : parquoy tu retiendeas 4. fois
36. a fcauoif 144. Or adioufte enfemble 4o0.
135.8¢ 1 44,la fomme fcxa 3195 d’our fitu oftes 6o
tant de fois qu'on le peut ofter,il refterarg. le
nombre penf¢. Que fi oftant tows les 3.5 tous
les 4 , & tous les 5 , il ne reftoir iamais rien; le
nombre penf¢ {eroit infalliblement 6e.

ADVERTISSEMENT,

Cesle fagon de dewiner le nombre pensé a eslé tou-
vhee par Forcadel en fes annerations fur I'eArithme:
: tique
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tigue de Gemme Frife; & par Guillaume Goffelin en
la premiere partic de fa traduétion de I Arithmetigue
de N icolas Tartaglia, & en ces lieux l'vn ¢& Lautre
fe vamer d'en donnerla demonftraiic, bien queny I'vn
ny [autre n'en approche passcomme ie feray claivement
apparoiftre. .

Quant a Forcadel il appert affex. qu'il v'a point
compris la canfe vniuerfelle de ce probleme. Cav il ne
parle que de denx nombres premicrs entre enx , & en-
core veus-il que Uun furpaffe lantre de Pvnite. Er ce
gui eft le pis il ne demonflre pas bien cefte particuliere
fagon de faire.Or eft-il qu'on peut prendre denxtross,
quarre , ou plufienrs nombres premiers entre euxyde la
fagon que nows auons dit , & parfaire toufionrs le pro-
bleme 5 & quand on n'en prendroit que denx,il n'est
point necelfaire que Lvn furpaffe Lantre de Vvnité feu-
lement, Car prenons par exemple 5.6 9. eAlorson
pourra penfer quelque nombre qui ne fisrpaffe point 45.
(d'amans que 45. eft le moindre nombre mefiné pars
& 9) & ponr chafque vnité reflante apves qiwon anra
ofte tous les 5. ie vetiendray antant de fots 36:( car 36
eft mefuré par 9. & furpaffe de Ponisévn multiple de
5. ) femblablement ponr chafgue vnité- veflante apres
auoir ofté 1ous les 9. ie vetiendray 10. (car 10. eft mefis-
vépar 5. furpaffe 9. de Ponité )foit donc , par exem-
Ple . le nombre pensé ar. envffant dicelny tous les s,
refte 1.Parquoy ie revien 36. En offant tous les g , refte
3> Parquoy ie retsen 3 fous 10 5 a fganoir 30. Puts ad-
soufte 36 ¢ 30, dont la Jommeef} 66, d’on i'ofte 45 &
refte 21.le nombre pense.

Quant a Goffelin il 4 bien propose la fagon de ce
probleme plus gencralement , mass il i a faie gue [em=
4 blane
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blant de le wouloir demonftrer , car en cffeit il ne de-
monfire rien 5 ¢ pour donner vne entiere ¢ parfaitte
demonftration de cecy il faut.

Premicrement enfeigner demonsiratinement la ma-
niere de treuner tans de nombres que Fon voudra pre-
miers , entre cux en la fagon que i ay declaré;a fganoir
gue chafcun d'icenx [oit premiersa chafcun des autres,

& donner quelgue raifon pourguoy il eit neceffaire
qu’ils foyent tels.

Secondement il faut anlfi enfeigner demonitratie-
mentla fagon de trennervn nombiesqus eftant mefuré
par guelques nombres premiers entre enx , ainfs que
say ex;me' % ﬁrpa/ﬁ: d’vne vnité fenlement vn antre
nombre premier a chafiun d'icenx , ou quelgue multi-
ple diceluy 5 car cecy eft le fondement de toute la regle.

Finalement il reste encor a preuner que ioignant
enfemble les nombres pris felon les vnitez. restantes,
comme enfeigne laresglea fimme d'icenx doit estre
¢[gale an nombre pensés on bien estant d'icelle fomme
le moindre nombre mefaré par tous les nombres pre-
wmiers entre enx choifis dw commencement , le resie est

le nombre pensé. Doncques Goffelin n'ayant fatisfass
a pas un de cestrois points , il ne fe pewt vanter aucs
vasfon danoir demon(tré ce P robleme.
Or bien gue ic ne vueille donner icy lentiere de~
monftration d'iceluy, & autant que pour ce faire il me
faudroit fppofer beancoup de chofes que ie demon(ire
en mes elemens Arithmetigues;tontesfoss ponr conten=
ter aucunement le Lectenr 5 ie luy rendray raifon de
ce queic pourray , fans [uppofer antre chofé que ce
gue §'ay proteste an commencement de vouloir [uppo-
fer. Ponrle refle ie le fupplieray d astendre anec pa-

sience
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rience que men Lisire des elemens _Arithmetiques fost
preft avoir lalumieve , ce gus fera bie 108 Dien
aydant,

Pour le premier point sl est aysé 'y fariofaire. Car
premierement pour anoir deux nombres premiers entre
enx s on pesit en prendre devxc differens de Ponité,car fi
tels nombres anoyent quelque commune mefure antre
gue L'vnité, on preuncroit que quelgue nombre mefi-
rant le plus grand , & mefurant le moindre offe du

plus grandsmefureroir anfsilvnsie reflante, ce qui et
smpofible. En apres fi Lo iointt enfemble deusx: nom-
bres premicrs entre enx , lewr fomme fera nombre pre-
mier a chafcun diceux par la 30.du 7.Parguoy vos-
la vn moyen certain d'en anoir troistels que nous de-
fivons. De plus pour en auoir tant que Lon voudra,
il ne faut que prendre autant de nombres qui foyent
premiers de leur natre,tels qu’ Euclide les definit en
lasz. definition du 9. Etqud'on en puiffe tresuer tant
gue Lon defirera,e mefme o Autheur le demonftre en
la 20.du 9.
Maintenant qu'il foit neceffaive que les nombres
que nous chosfilfons pour faire ofter du nombre pense,
foyent premiers emre enx:, de telle forte gue chafcun
diceux foit premier a chafiundes autres,iele demon-
Sfreen cefle fagon. Qu'on ast choifi les trois. wA.B.C.
& que quelgu v vueille dire gueles denx A.C. pen
uent eftre commmuniguans ou compofez. entre eux. le
dis que cela fipposé,le probleme ne fe peur parfaire en
la fagon cy deffus exposee 5 car on ne pourra iamais
trenuer vi nombre qui mefuré par les denx. A.B. fur-
paffe dvie vnjsé feule le reftant C. on guelgane fie mul-

5 siplie
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gx'[zle, nywvn qui mefire phr

. D:a. | lesdenx B, C, furpaﬂ} dvne
A4. By. Co6.| vnitélereffant A.onl'on mul-
’ E-----—_--q--F\(}_. tiplie 5 ce qui tousesfois fevoie

. ' neceffaive comme il -appers.
Quefiles deux A. C, font compofez. entre enx, foit le

nombre D. leur commune mefure , & gson donne s'il _

¢t pofsible le nombre E G , mefisré par les denx A. B.
& [uipaffant de lvnite EG. le nombre EF, efpal a
Cyoufin multiple. Alors puifgue A. mefuure E G,
le nombre Dymefiurant o A , mefurera aufi le mefime
EG. ¢ puifgne C. mefure E F. le nombre D. mefn-
rant C.mefisrera anffi lemefme E F.Parquoy le mef-
me D ymefurant tout E G, ¢b le nombre ofte E F. me-
furera encor lvmite veflante F G. Ce gui eft impofiible.
Lame[me abfidité £ enfuinrarfi Lon penfe donner vn
nombre mefiré par B Csquifurpafle A ou fin mul=
viple de Lonite. Doncques moftre intention eff fiffi-
Jamment preunce.

Pour le fecond /m'nt, ie ne le pm': icy demonflrer pour
la canfe cy deffus alleguée. Mais ic 'ay def-1a demiftré
parfaittement en mes. elemens Arithmetigues parvn
probleme qui dir ainfi [ Eftant donnez, plufienrs nome
brres premicys entre eux.de telle forte que chafcun d'i=
cenx [oiepremier achafoundes antres,treuucr vn nom-
bresqui mefiiré par enx tousyun excepte‘, furpaffe dvne
vnite feule.celny qui eff excepté 5 ou quelque [sen mul-
tiplz] Par confequent pour le troificfme point dependat
entierement du. [econdsie remets anfsi le Leltenr a mon
Liure des Elemens, ala fin duquel ie luy feray woir
derechef cepetic ounragesenrichy peut-eftre de guelgue
noanellete,dont ie manieray entre 0y & la , €& accom-
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Pli detout ce gui maintenait luy peut defaillir.
Cependant pour fuciliter la pracique de ce P 735!&»
me,foient propafez. lestrois mombres 3.4. 5 : ¢ gi'il en
faille trenner vnmefurépar 4 ¢5 5 . &> firpaffant 35
on queique (ie multiple de U'vniré; Prens premierement
le moindre mefuré par 4.6 5 gui eff celuy gui fe fust,
les multipliant Vvn parlantresa fganoir 203par la pre=
micre partie de la demonftvation de la 36.du 7. €1 5'il
ne fatisfairaceque tu vewxyil e le conuient doubler
trsplerquadiupler o toufionrs asnft mulviplier iufyues
4.ce que tw ayes rencontré celuy que 1 defsves , comme
enlexemple donné, le double dé 20 ; afcanoir 40. eff
be nombre quetu cherches;car i ¢/t mefire par 4 ; &
pars; & furpaffe d'vn 39, multiple de 3. femblable
ment. fi 1 veux vn nombre mefuré par 3. & 5. qui
farpaffe dvne vnité un multiple de 4. Prenle moin-
dre mefiré par 3.¢5 5.qui eft 15. & puis qiil ne [azise
faill pas a ce qu'on defire pren fon donble qui eft 30.
Leguel n'eftant pas encore & propos,pren e iriple,afia-
woir 45. quieft le nombre.gue tu cherches. De mefme
pour anoir v nombre mefuré par 3 ¢ 4 5 qiti furpafe
de Lvmité vn mnltiple de . pren le moindre mefuré
par 356845 @mainz,qui neffant par tel qgute 1 veux,
ny moins fon double 2.4, tu prendras fon wiple 36 5 qui
fac Ueffet quetn defires. O ayantune fois trouué ces
wombres , ty poutras,fi tn venx,en trouner infinis an-
tres de mefme s car il e faut qu’ adioufter aux - nom=
bres ja trounez. e moindve quieft mefire par tous les
nombyes premiers que tu as choifi,comme i @ 40. 45.
36. tu adionfles 60;tu auras tross aures nombyres fai-
fans le mefme ejﬁt‘i,a/_&auoir 100; 105396.0.4 wfauels
[ivw adioufles encor 6o, 14 ent anras tross amres 5 ¢
‘ : ainfs
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ainfi tant que tu voudras. Etbicn qi'il w'importe def~
quels tu te ferues, quant ala certaineté de la reglestou-
tesfois il importe beancoup quand 2 la facilitéycar fi tn
choifis les moindres , la pratique en fera bien plns
aifee. ‘

R este a dire quelque chofe du nombre que l'on pref-

¢rit pour borne & celuy qui fonge le nombre,a fin gu'il
n'en penfe point vn plus grand,qui eft le mefme nom-
bre giéon foubftrait alafinde la fomme des nombres
retenus, Or ce nombie laeft le moindve. qui eft mefuré
par tous les nombres premicrschoifis 5 queleff 6o. en
Fexcemple donné.Et i Lon aner choifi 2. 3.5:Ce nom-
bre L ferost 30. Et fi Lon anoit choifs 3. 5.7:ce nombre
ia feroit v05. Muintenant ponr tronuer le moindre
mombre mefuré partant de nombres guw'on voudra, Eu
clide en a donné regle generale e la 38. du 7. Carce
gu'sl demonflre des trais nombres donnez. [z pess